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    ــة ثانـــوي إعـــداديالمستــــــوى  :        الثالث    

 من  إعداد  الأستاذ  :   المهــــــدي  عنيـــس

 تمرين: 
 لنقارن  ما  يلي   : – 1)

          7

18

      5و

9

   : 

7لدينا  :             5 7 10 7 10 3 1

18 9 18 18 18 18 6

     
      . 

1إذن  :  بما  أن  :     
0

6
       :   7فإن 5

0
18 9

 
      :   7.   و  منه  فإن 5

18 9

 
. 

   1
2

2
      2و  : 

1لدينا  :      
0

2
        :    يعني  أن 1

2 0 2
2

            :    1و   منه  فإن
2 2

2
    . 

          201212
3

5
      20123و

3
7
   : 

12        لدينا   :    3 84 15 69

5 7 35 35 35
    . 

69إذن   :   بما  أن   :        
0

35
     :  12فإن 3

0
5 7
         :    12و  منه  فإن 3

5 7
        :   2012و   بالتالي  فإن 201212 3

3 3
5 7
   . 

          11
2 7

25
      18و

2 7
5

   : 

11لدينا   :          18 11 90 79

25 5 25 25 25


    . 

79إذن   :    بما  أن   :       
0

25


      :   11فإن 18

0
25 5

      :    11و  منه  فإن 18

25 5
 . 

2و  بما  أن    :                                 7 0        :  11فإن 18
2 7 2 7

25 5
  . 

         13
3

7
      11و

3
2

    : 

13لدينا   :         11 26 77 51

7 2 14 14 14


    . 

51إذن   :    بما  أن   :         
0

14


        :   13فإن 11

0
7 2
       :   13و  منه  فإن 11

7 2
 . 

3و  بما  أن   :                                   0        :   13فإن 11
3 3

7 2
     . 
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(2 –  x       وy        :  0عددان  حقيقيان  بحيثx         0وy  . 
             :   لنقارنx y    و   y x   : 

لدينا   :       2x y y x x y y x x        . 
0xو  بما  أن   :                   2فإن 0x      :  و  منه  فإن    0x y y x         :   و  بالتالي  فإنx y y x   . 

 
             :   3لنقارنy x      4وy x   : 

  لدينا    :        3 4 3 4y x y x y x y x y         . 
0yو بما  أن   :                   :   0فإنy        :   و  منه  فإن   3 4 0y x y x        :  3و  بالتالي  فإن 4y x y x   . 

 
12   بحيث  :     b و      a قارن  العددين  الحقيقيين   – 3) 27a         48وb    : 

12   لدينا  :  27 2 3 3 3 5 3             48و 4 3 . 
5و  بما  أن   :            3 4 3       :    12فإن 27 48       :  و  بالتالي  فإنa b . 

  

 تمرين: 
 لنقارن  بين  ما  يلي  : – 1)

         3 2و     7 17   : 

لدينا  :    
2

3 7 63       و 2 17 68 . 

إذن   :          
2 2

3 7 2 17    3و  بما  أن   :  و 7 0

2 17 0

 


 

3فإن    :       7 2 17 . 

         5 5      3و 11   : 

 لدينا  :    
2

5 5 125         و 
2

3 11 99  . 

إذن   :          
2 2

5 5 3 11      5و  بما  أن   : و 5 0

3 11 0

  


  

5فإن   :        5 3 11   . 

         3 17   3  و 5   : 
3لدينا   :     5 0. 

3لنحدد  إشارة  */       17. 

لدينا   :  و
2

2

3 3

17 17


 


 

2إذن   :          2
3 17   3و  بما  أن  : و 0

17 0

 


 

3فإن    :      17      :  03و  منه  فإن 17    

03 و :    بما  أن        17

3 5 0

  


 

3فإن   :          53 17 . 

           3 2       7   و 2 11  : 

لدينا   :    
2 2 23 2 3 2 3 2 2 3 4 3 4 7 4 3                     و 

2

7 2 11 7 2 11  . 
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4*/ لنقارن  :               2و     3 11  : 

ولدينا  :  
 

 

2

2

4 3 48

2 11 44


 





    إذن   :         
2 2

4 3 2 11   4و  بما  أن   :  و 3 0

2 11 0

 


 

4فإن   :          3 2 11. 

7 و  منه  فإن   :         4 3 7 2 11             أي   
22

3 2 7 11      

و  بما  أن  :  و      
3 2 0

7 11 0

  


  

3فإن   :       2 7 11  . 

 

(2 –  a   وb  ان  حقيقيان  موجبان  بحيث   :  عدد a b . 

5لنثبت  أن   :       -- )أ       
1

4
a b   . 

5لدينا   :    4     :  5،     إذن
1

4
      :   و  بما  أنa b      :  5فإن

1
4

a b  . 

                      :   7لنثبت  أن 3 7b a  . 

7لدينا   :     3 7      :   و  بما  أنb a        :    فإن 7 3 7b a              :   7أي 3 7b a  .  

     لنقارن  العددين  :  -- )ب       
2 23

4

a b     2وb. 

لدينا   :            
2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

23 3 4 3 4

4 4 4 4 4

a b a b b a b b a b
b

    
    . 

aو بما  أن   :        b     :  2فإن 2a b       :  2و  منه  فإن 2 0a b     4،   و  بما  أن 0     :   فإن
2 2

0
4

a b
  

و   منه   فإن    :        
2 2

23
0

4

a b
b


       :   و  بالتالي  فإن

2 2
23

4

a b
b


.  

 

(3 –  a      و b       و c    . أعداد  حقيقية  موجبــة 
2لنثبت  أن   :    -- )أ        2 2a b ab . 

لدينا   :      
22 2 2 2 2 22 2 2a b ab a b ab a ab b a b          . 

و  بما  أن  :       
2

0a b       :   فإن 2 2 2 0a b ab           :   2و  بالتالي  فإن 2 2a b ab . 

2لنستنتج  أن   :     -- )ب        2 2a b c ab bc ac    . 

سبق  أن   :     لدين  من  خلال  ما 

2 2

2 2

2 2

2

2

2

a b ab

b c bc

a c ac

 



  


  

و  منه   فإن  :            2 2 2 2 2 2 2 2 2a b b c a c ab bc ac         

أي   :          2 2 2 2 2 2 2a b b c a c ab bc ac              :   و  منه  فإن 2 2 22 2 2 2a b c ab bc ac      

  إذن   :        2 2 22 2a b c ab bc ac          :   و  منه  فإن 2 2 2 2

2

ab bc ac
a b c

 
   

2و  بالتالي  فإن    :                                         2 2a b c ab bc ac    . 
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2علما  أن  :   -- )ج 2 2 1a b c       :  لنبين  أن   
2

1 2a b c ab bc ac     . 
 لدينا    :

                         

       

   

   

 

22 2 2

2 2

2 2 2

2 2 2

2 2 2

2

2

2 2 2

2 2 2

2

1 2

a b c a b c a b a b c c

a b c a b c

a ab b ac bc c

a b c ab bc ac

a b c ab bc ac

ab bc ac

             

    

     

     

     

   

 

 

    إذن   :           
2

1 2a b c ab bc ac     .  
 

3aستنتج  من  ما  سبق   أن   :  لن -- )د b c  . 
 
 

نعلم  أن   :   و 
2 2 2

2 2 2 1

a b c ab bc ac

a b c

     


   

1:      إذن     ،   ab bc ac   . 1  

:     و  بما  أن          
2

1 2a b c ab bc ac             فإن   :     
2

1

2

a b c
ab bc ac

  
   . 2  

و  من         1    و 2     :   نستنتج  أن 
2

1
1

2

a b c  
            :    أي 

2
1

1
2

a b c  
 ، 

و  منه  فإن   :           
2

1 2a b c           :   يعني  أن 
2

2 1a b c          أي    :   
2

3a b c    

و  بالتالي  فإن     :                
2

3a b c             :    3أيa b c  .  
         

 تمرين: 

3بين  أن   :   لن  – 1) 7

2
x y


  . 

 لدينا  :  

 
   2 2

2 3 12 5 3 5 3 2 3 2 5 3 2 3 2 5 3

2 2 2 3 1 23 1 3 1 3 1 3 1

2 3 2 5 3

2 2

2 3 2 5 3

2

3 7

2

x y
     

        
   

 
 

  




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 . 7 و      3 قارن  العددين  :  لن -- )أ – 2)
  

لدينا   :  و
2

2

3 3

7 49


 


 

2،     إذن    :      23 7       3و  بما  أن   :  و 0

7 0

 


 
3فإن   :         7. 

 :  yو   xلنستنتج  مقارنة   -- )ب       

3 لدينا   :    7          :   3يعني  أن 7 0       :   3و  منه  فإن 7
0

2


       :   0أيx y   

xو  بالتالي  فإن   :                  y.  

 تمرين: 

       . 2و        7 قارن  العددين  :   لن   -- )أ –1)

لدينا  :   و
2

2

7 7

2 4


 


 

2إذن  :        27 2   7،  و   بما  أن  :   و 0

2 0

 


 
7فإن   :       2.  

 

                     :   5 و       3لنقارن  العددين . 

لدينا  :   و
2

2

3 3

5 25


 


 

2إذن   :         23 5  3،  و  بما  أن   :   و 0

5 0

 


 
3فإن   :         5. 

ستنتج  تبسيط  العددين   :     لن -- )ب       
2

7 2m            و 
2

3 5n   . 

7نعلم  أن   :      2      :   7يعني 2 0         :   و  منه  فإن 
2

7 2 7 2m    . 

3و نعلم  أن  :   5     :   3يعني  أن 1 0        :    و  منه  فإن 
2

3 5 5 3n    .   
 

أنشر  و  بسط   العددين   :    -- )أ – 2) 
2

5 4         و 
2

6 2. 

لدينا  :  و  
 

 

2 2 2

2 22

5 4 5 2 4 5 4 5 8 5 16 21 8 5

6 2 6 2 6 2 2 36 12 2 2 38 12 2


           


          


 . 

 
 
 

21:    لنستنتج  تبسيطا  للعدد   -- )ب         8 5v  . 

لدينا   :   
2

5 4 21 8 5         :   يعني  أن 
2

21 8 5 5 4v    . 

5*/ لنحدد  إشارة  :        4 .  

لدينا  :            
2

2

5 5

4 16


 


 

2،   إذن   :      25 4   5و  بما  أن   :  و 0

4 0

 


 
5فإن   :       4       :     5و  منه 4 0 . 

 بالتالي  فإن   :   و       
2

21 8 5 5 4 4 5v      .  
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             38:    لنستنتج  تبسيطا  للعدد 12 2w  .   

لدينا   :   
2

6 2 38 12 2        :   يعني  أن 
2

38 12 2 6 2w    . 

6*/ لنحدد  إشارة   :         2 . 

لدينا  :            
2

2

6 36

2 2

 

 

226،  إذن   :      2   و بما  أن   : و
6 0

2 0

 


 
6فإن    :       2     :   6و  منه  فإن 2 0 . 

 و  بالتالي  فإن   :        
2

38 12 2 6 2 6 2w      .  
 

 تمرين: 
(1 –      :   1   لنثبت  أن 5 3

25 3





. 

         لدينا  :
 

   2 2

1 5 31 5 3 5 3 5 3

5 3 25 3 5 3 5 3 5 3

   
   

   

.          

           :   1    لنثبت  أن 3 1

23 1





 . 

لدينا  :         
 

   2 2

1 3 11 3 1 3 1 3 1

3 1 23 1 3 1 3 1 3 1

   
   

   

. 

5 قارن العددين  :  لن  -- )أ – 2) 3          3و 1. 

لدينا  :   
2

2

5 5

1 1


 


 

2،    إذن  :       25 1   5و  بما  أن  :   و 0

1 0

 


 
5فإن   :       1      :  5و  منه  فإن 3 3 1  . 

5 ستنتج  مقارنة  العددين   :  لن -- )ب        3

2


3و           1

2


 . 

5نعلم  أن   :    3 3 1        :    1يعني  أن 1

5 3 3 1


 
و  بما  أن    :   و    

1 5 3

25 3

1 3 1

23 1


 

 


 


 

 فإن   :     

5 3 3 1

2 2

 
  

 تمرين: 
2بين  أن   :   لن – 1)

1
3

c  . 

1لدينا   :    3 1
1

2 2

c 
         :    يعني  أن

1 3 1
2 2 1 2

2 2

c 
             :   1و منه  فإن 3 1 2c    

1إذن   :    1 3 1 1 2 1c          :  2  أي 3 3c      :   و  منه  فإن
1 1 1

2 3 3
3 3 3

c        2: و بالتالي   فإن
1

3
c . 
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(2 –   طــر   لنؤ a b  : 
    

9  و لدينا  :   16

7 6

a

b

  


    
9،   إذن    :       7 16 6a b             :   2و  منه  فإن 10a b  .  

 

          طــر   لنؤab   : 
 

9لدينا  :   و  16

6 7

a

b

  


   
،   إذن    :         9 6 16 7a b          :    54أي 112ab       :  و  منه  فإن

112 54ab   . 
 

          طــر   لنؤa

b
   :   

 

ولدينا  :  
9 16

1 1 1

7 6

a

b

  



   

1،  إذن  :      1 1
9 16

7 6
a

b
    


9أي   :        16

7 6

a

b
 


   

9و  منه  فإن  :              8

7 3

a

b
 


8و  بالتالي  فإن    :           9

3 7

a

b
   .  

 

          3 طــر   لنؤ 2 15a b    : 
 

9و  :لدينا    16

7 6

a

b

  


    
،  إذن  :     

   

3 16 3 3 9

2 7 2 2 6

a

b

       


      
48أ ي   :         3 27

14 2 12

a

b

     


    
  

 

48و  منه  فإن   :                14 15 3 2 15 27 12 15a b                 :  77و  بالتالي  فإن 3 2 15 54a b      .  
     

          2طــر   لنؤ a d   : 
 

لدينا  :   و
9 16

2 1

a

d

  


    
9 و ،  إذن  :     16

2 1

a

d

  


    
3 وأي   :       4

2 1

a

d

  


    
3و  منه  فإن  :       2 4 1a d      

1و  بالتالي  فإن   :               3a d  .  
 

          2طــر   لنؤ 2a bd b    : 
 

لدينا   :  و
9 16

6 7

1 2

a

b

d

  


   
   

،  إذن   :  و  

2

2

81 256

49 36

6 14

a

b

bd

 



     


  

2و  منه  فإن  :           281 6 49 256 14 36a bd b                

2و  بالتالي  فإن    :               238 234a bd b   .  
 

        2طــر   لنؤb d

a b




:     نضع   :        

2 1
2

b d
b d

a b a b


  

 
 . 

 

و لدينا : 
7 6

2 1

b

d

    


    
و : إذن   ،  

14 2 12

1 2

b

d

    


   
14: و  منه  فإن   1 2 12 2b d        :  13أي 2 10b d     
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2نعلم  أن  :    10a b        :  1،   إذن 1 1

10 2a b
 


. 

لدينا   : و 
13 2 10

1 1 1

10 2

b d

a b

     



   

،  إذن   :     
 10 2 13

1 1 1

10 2

b d

a b

    



   

ومنه  فإن  :       
1 1 1

10 2 13
10 2

b d
a b

      


  

2أي    :            13
1

2

b d

a b


  


13و  بالتالي  فإن    :         2

1
2

b d

a b


   


. 

 

           2طــر   لنؤ 2a ab b   : 
 

9لدينا   :  و 16

7 6

a

b

  


    
 و:    إذن     ،      

   

2

2 22

81 256

112 54

6 7

a

ab

b

 


    


    

:   و  منه  فإن         

2

2

81 256

54 112

36 49

a

ab

b

 


   


  

  

 
2إذن   :               281 54 36 256 112 49a ab b          2منه  فإن    :    و 2171 417a ab b   . 

 

2   ن    :  و  بالتالي  فإ                  2171 417a ab b              :     2  أي 23 19 417a ab b     
 

 
             

 
 
 
 
 
 
 
 
  

 
 
 
 
 
   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 




